5.1 Dvojny integral a jeho vvpocet

5.1.1 Vypoététe obsah P(Q) obrazce Q na obr. 78.
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5.1.2 Necht jsou funkce f, g spojité na intervalu <a,b>; necht’ plati g( ) f ( ) < > Pak

obrazec (2, jehoZ hranici tvoii grafy funkci f, g a iisecky pfimek x =a, x =b je
meéfitelnd mnozina. Ukazme, Ze plati
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5.1.3 Necht je funkce r = r((p) nezaporna a spojita na intervalu <a, ﬂ); necht f—a <2r.

Ukéazeme, Ze pro obsah rovinného obrazce Q zadaného v polarnich soutfadnicich
funkei 1, tj. omezeného obrazce, jehoz hranici tvofi kiivka r = r((p) a Casti poloptimek
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Reseni:

Budeme ptedpokladat o =1.

Z polarni rovnice kiivky k vidime, Ze plati r((p) = r(— gp), Qe <— T, 7z>, a proto je kiivka k i
deska Q soumérna podle osy x. Je tedy S (Q)=0, y, = 0.
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5.1.5 Vypoctéte povrch (plast) rotacniho télesa:
a) Katenoidu (vznikne rotaci kiivky y = ach™ , kde a> 0, kolem osy x).
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b) Elipsoidu, ktery vznikne rotaci elipsy x_z + ;;—2 =1 kolem osy x.
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5.1.6 Vypoctéte obsah obrazce ohrani¢eného kiivkami:

a) parabolou y = 6x — x” a osou X.
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b) parabolou y* =2px apfimkou x —2y —1=0, p) 0.
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